INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN COVASNA

CONCURSUL NATIONAL DE MATEMAATICA — OLIMPIADA SATELOR DIN
ROMANIA

ETAPA JUDETEANA
2 aprilie 2022

CLASA AV-A

1) Determinati toate numerele natural X si y care indeplinesc simultan conditiile:
a) X<y

b) Y este solutia ecuatiei Y +82="5°+2":2°
c) Numerele X si X+ VY sunt patrate perfecte.

2.)  Sunt date numerele:

x=|3":9°+(5) :(5°) |:2* s

y=10": {23+34 ; [(2-32 )2 18—17° .12022}}
Sa se arate ca.

a) X+y= 11

b) X +2022’ nu este patrat perfect.

3.)  Aflati numerele ab, ac, ad , A€, stiind ca sunt prime si dacd adundm 90 la fiecare
obtinem tot numere prime.

4.)  Intr-o librarie erau 1234 creioane si stilouri. Dupa ce s-au vandut 87 de creioane si 43 de
stilouri, numarul creioanelor raimase reprezinta o treime din numarul stilourilor ramase.
Cate creioane si cate stilouri erau la inceput in librarie?

Nota:
Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare problema se puncteaza cu 7 puncte.

Timp de lucru 2 ore

Subiect clasa a V -a



A ROMANIAI FALVAK OLIMPIAJA - ORSZAGOS MATEMATIKAVERSENY

MEGYEI SZAKASZ
2022. aprilis 22.

V.OSZTALY

1) Hatdrozd meg az dsszes x €s y természetes szamokat, amelyek egyidében teljesitik az
alabbi feltételeket:

a) X<Yy
b) yaz y+82=5"+2*:2° egyenlet megoldasa.
c) Az X és X+ Y szdmok teljes négyzetek.

2.) Adva vannak az alabbi szamok:

x=|3":9°+(5) :(5°) |:2" &

y=10": {23+34 : [(2-32 )2 :18-17° -12022}}
Igazold, hogy:

a) X+y= 11

b) X** 42022’ nem teljes négyzet.

3) Hatarozd megaz ab, ac, ad, ae szamokat, ha tudjuk, hogy primszamok és ha
mindenikhez hozzaadunk 90-et ugyancsak primszamokat kapunk!

4.) Egy konyves iizletben dsszesen 1234 ceruza és toltotoll volt. Miutan 87 ceruzat és 43
toltdtollat eladtak, a megmaradt ceruzak szama egyenlé a megmaradt toltétollak
szamanak az egyharmadéval. Hany ceruza, illetve hany t61t6toll volt eredetileg az
uzletben?

Megjegyzés:

Minden feladat kotelezo.
Minden feladat 7 pontot ér.
Munkaidé 2 dra.
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CLASA AV-A
1) | Din conditia b) avem Yy +82=125+2 =y =45 2
Din conditia a) si ¢) avem X < 45si X patrat perfect => X poate fi 0,1,4,9,16, 25,36 1
y=45= X+ poate fi 45,46,49,54,61, 70,81 1
Din conditia ¢) = X+ Y patrat perfect=> X + Y este 49 sau 81 1
Solutiile sunt perechile de numere naturale: (4; 45) si (36; 45) 2
| x=[3":(3)° 455 |:2 =(3+25):4=7 ?
y=100: 23+34:(18°:18-1) | =100:(23+34:17) =4 2
Q) X+y=7+4=11 1
b) u(X**)=u(7**)=7,u(2022")=u(2022*)=6 1
u(X** +2022" ) =u(7** +2022* ) = u(7 +6) =3 nu poate fi patrat perfect. L
3) %, %, E, £ sunt numere prime atunci b, C, d ,€ sunt cifre impare si diferite de 5, 2
atunci numerele sunt a,%,ﬁ,ﬁ
Valorile cifrei @ potfi 1, 2,3,4,5,6,7,8,9 1
Pentru @ =1 avem numerele 11,13,17,19 care sunt prime si adunate cu 90 obtinem 1
101,103,107,109 care sunt tot prime
Pentru a=2=21:3, a=3=33:3, a=4=49:7, a=5=51:3, 2
a=6=63:3, a=7=77:11 a=8=81:3, a=9 =>93:3,deci nu sunt prime
Solutia problemei este data de numerele 11,13,17,19 1
4.) | Fie C numarul creioanelor si S numarul stilourilor inainte de vanzare. Numarul stilourilor 1
ramase dupa vanzare este de trei ori mai mare decat numarul creioanelor. Fie X numarul
creioanelor dupd vanzare.
Dupa vanzare avem 1234 — (87 +43) =1104 creioane si stilouri 1
X=1104:4 =276 creioane si 276 -3 =828 stilouri dupa vanzare.
La inceput erau 276+ 87 =363 creioane si 828 +43 =871 stilouri. 2

Barem clasa a V-a




