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XII. OSZTALY

1. feladat. Az f: [—g, g} — R kétszer derivalhato fliggvény esetén

(£() = f(@)) - te@) +2- Fx) 21, bimely w € (~5.7) .

Igazold, hogy

vl

f(z)-sin(x)de >m—2.

_
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2. feladat. A (G,-) csoport semleges eleme e. Legyen H és K két valodi részcsoportja a G
csoportnak gy, hogy HNK = {e} és (G\ (HUK))U{e} zart a G halmazon értelmezett miiveletre
nézve. Igazold, hogy 22 = e barmely x € G esetén!

3. feladat. Legyen f:[0,1] — R egy folytonos fliggvény.

a) Igazold, hogy 1
lim f(z™)dx = f(0).

n—oo 0

b) Ha f(0) = 0 és f jobbrdl derivalhat6 O-ban, igazold, hogy léteznek, végesek és egymadssal egyenléek

a
lii% /: @dw és nhjEO (n : /Olf(x") d:zc)

hatarértékek.

4. feladat. Legyen f,g,h: A — A a nemnegativ valds szdmok A = [0, 00) halmazén értelmezett
harom fiiggvény és x : A x A — A egy olyan miivelet, amelyre

rxy= f(x)+gy) +h(x)- |v—yl, barmely x,y > 0.

Ha (A, %) kommutativ monoid,
a) igazold, hogy a h fiiggvény folytonos az A halmazon;
b) hatédrozd meg az f, g és h fliggvényt!

Munkaidé 3 ora + 30 perc a feladatok kijelentésével kapcsolatos kérdések megudlaszolasdra.
Minden feladatra 7 pont szerezhetd.



