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Problema 1. Fie SABCD o piramida avand ca baza paralelogramul ABC'D. Pe
muchiile SA, SB, SC si SD se considera punctele M, N, P, respectiv () astfel incat
M N PQ sa fie un paralelogram.

a) Daca ABC'D este un romb, aratati ca M N P(Q este un romb.

b) Daca ABCD este un dreptunghi, aratati ca M N P(Q este un dreptunghi.
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Problema 2. Un triplet (a,b,c) de numere intregi se numeste artistic daca numarul

ab + be + ca R
—— este Intreg.

a+b+c
a) Determinati numerele intregi n pentru care tripletele (n,n + 1,n + 3) sunt artistice.
44,4 4 A
v . _ SR v Ay +z N
b) Daca (z,y, z) este un triplet artistic, aratati ca numarul % este Intreg.
rTt+yt+z

Problema 3. Determinati numerele naturale nenule a, b si ¢ care verifica simultan
conditiile:

(i) (a® + b?) (¢ + 20232) = (ab + 2023¢)*;

(i) (a® + 20232) (b + ¢2) = (2023a + be)*;

(iii) cel mai mare divizor comun al numerelor a, b, ¢ si 2023 este egal cu 1.

Problema 4. Se considera un tetraedru ABCD 1in care @+@+@ = 180°,

ABC = @, iar proiectia varfului D pe planul (ABC') este ortocentrul triunghiului
ABC'. Demonstrati ca AB = AC si DB = DC.

Timp de lucru 3 ore. Se adauga 30 minute pentru intrebari
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



