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VI. osztaly

1. feladat (10 pont). Hatérozd meg az A és B halmaz elemeit, ha egyidejtileg teljesitik a kovetkezs

feltételeket:

i) AuB=1{1,2,3,4,5,6,7,8}
ii) AN B ={4,5}
iii) 8¢ A\ B

)

iv) az A halmaz elemeinek Gsszege 22.

Megoldas. Hivatalbol
ANB={4,5} = 4,5 az A és B halmazoknak elemei

8c A\B=8¢c A, de8¢B

Tehat az A halmaz tartalmazza a 4, 5 és 8 szamokat.

22— (4+5+8) =5

Mivel az 5 a fenti elemekbdl csak 2 és 3 6sszegeként irhato fel, ezért

A=1{23,4,5,8)
B ={1,4,56,7}.

Szilveszter Ibolya, Temesvdr

Vad Mdrta, Nagyvdrad

(1 pont)
(2 pont)

(2 pont)

(1 pont)

(2 pont)
(2 pont)

2. feladat (10 pont). Hatarozd meg azt a legkisebb abcd alaki természetes szamot, amelyre

ab &d cd
80 8 92
Elsd megoldds. Hivatalbol
ab ¢ —
%—5@8ab—806

Az egyenléség mindkét oldalat osztjuk 8-cal = ab =10 - c.
Azt kapjuk, hogy b =0 és a = c.

cd

=— o92.¢c=8-cd<23-c=2-cd

¢
8 92
1/4

Simon Jozsef, Csikszereda

(1 pont)

(1 pont)

(1 pont)
(1 pont)

(1 pont)
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Felirhatjuk, hogy 23¢c = 20c + 2d < 3¢ = 2d. (1 pont)
Kovetkezik, hogy ¢ : 2 és d : 3. (1 pont)
A lehetséges esetek: ‘ , ‘ és {C : (1 pont)
A kapott szamok: 2023, 4046 és 6069. (1 pont)
A feltételnek megfelels szam a 2023. (1 pont)
|
Masodik megoldds. Hivatalbol (1 pont)
ab cd ¢ 100-ab cd 100-ab+cd abed ¢
s = — (4 pont)
80 92 8 8000 92 8000 +92 8092 8

A legkisebb abed szamot akkor kapjuk, amikor a ¢ szamjegy a legkisebb. (
¢ = 0 esetén abcd = 0, ami nem négyjegyt (1 pont
¢ =1 esetén abed = 1011, 5, ami nem természetes (
c = 2 esetén abed = 2023, a legkisebb ilyen szam (

3. feladat (10 pont). Legyenek AA’, BB, CC" az O pontban 6sszefutd egyenesek flgy, hogy az

A és B pontok ugyanabban a félsikban vannak a C'C’ egyeneshez képest, és a B pont az A A0C belss
tartomanyaban helyezkedik el. Tovabba legyen OM az AOB OM' az A'OB’, OP a BOC és OP' a
B'OC szogfelezdje.

a) Szamitsd ki az AOP , ]\70\3, POC és MOA’ szogek mértékének Osszegét.
b) Ha MOP = 72°, szamitsd ki az AOC" mértékeét.

Matlap 10/2022, A:465)

Megoldds. Hivatalbol (1 pont)

a) M,0, M’ és P,O, P’ kollinearis pontok (1 pont)

AOB = AOB’ (esticsszogek)

= AOM = MOB = AOM' = M'OB' (1 pont)
OM, OM' szogfelezsk
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Hasonlsan COP = POB = C'OP' = POB' (1 pont)

— AOP' + MOB + POC + M'OA' =

— AOP' + M'OB' + POB' + M'OA’ = (1 pont)
— AOP' + POB' + BOM' + M'OA’ =
— AOA = 180° (1 pont)

MOP =72° = MOB + BOP = 72°
MOB = MOA (OM félegyenes szogfelezd)
BOP = POC (OP félegyenes szogfelezs)

AOC = AOM + MOB + BOP + POC (1 pont)
= AOC =2 (MOB + BOP) =2 72° = 144° (1 pont)
AOC" = 180° — AOC' = 180° — 144° = 36° (1 pont)

= A0C" = 36° (1 pont)
m

4. feladat (10 pont). A d egyenesen felvessziik az Ay, Ay, As, ..., Ag, Ajg pontokat ebben a sorrend-

ben dgy, hogy

2 2 2
AgA; = §A0A10> A1Ay = §A1A107 oy AsAg = §A8A10-

Tudva, hogy az AgA,o szakasz hossza 3° m, szamitsd ki:
a) az Ay Ay és A3A, szakaszok hosszét,
b) az M N szakasz hosszat, ahol M és N az AjA,, illetve A3A, szakaszok felezpontjai,
c) 1+3+...+ 3% dsszeget.

Matéfi Istvan, Marosvdsdrhely

Megoldds. Hivatalbol (1 pont)
a)
A A A A
d 0 1 2 10
f f t f
E
2 2
A0A1:§A0A10:§-39:2-38m
AjAig = AgAyg — A4y =3 —2-38=3-3-2.33=3m (1 pont)
2 2
A1 Ay = 51411410 =3 3¥=2.3"m (1 pont)

AsAyg = A1 A — A1 A =33-2.37=3"m

3/4



V. OMMO - megyei szakasz - VI. osztaly

Az eljarast folytatva kiszamithatjuk, hogy
AyAs =2-3% AsA, =2-3°, (2 pont)

Ugyanakkor
A4A5:2'34,A5A6:2'33,..., A8A9:2m,AgA10:1 m .

b) Mivel M és N az A; A illetve A3A4 szakaszok felezGpontjai, igy

MN:MA2+A2A3+A3N (1 pont)
MN=3"4+2-3°+3"=3"-(32+2-3+1)=3"-16=243-16 = 3888 m (2 pont)

c) Az AgA; szakasz hossza az AgAy, A1 Ag, AyAs, ... AgAg és AgAjg szakaszok hosszanak az Gssze-
ge, vagyis
AOAl -+ A1A2 -+ A2A3 + ...+ A7A8 -+ A8A9 + A9A10 = AOAIO (]_ pOIlt)
2-3%42.374+2-3°4+...+2.3" +2+1=3

ahonnan
2+2-3+2-3+...4+2:3"+2-33=3" - 1.
Elosztva az egyenlGséget 2-vel kapjuk, hogy

39—1 19683 —1
2 2

14+34+32+...+3" 43 = = 9841. (1 pont)
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