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CLASA A XII-A
1.) | Din oficiu 1p
a)x*y=xy—a(x+y)+a’+a=(x—a)fy—a)+a>a pentru orice x,y>a deci | 2p
G, este parte stabild a mulfimii R in raport cu legea de compozitie * .
b) x*e=xe-3(x+e)+12=x=e=4€G;, 1p
5*21=7*5=4=1= % € G, elementul simetric pentru 5. 2p
¢) x*X = (Xx—3)*+3 si se arati prin metoda inductiei matematice ci: 2p
x>1<>i>l<o.ri..>x<x:(x—3)k +3, VkeNk>2
2 o k 5 6 10 1p
kz_;x*ﬁt.ﬂ..*x:kz_;[(x—B) +3} =(x-3)" +(x=3) +..+(x-3)" +18
Obtinem f (x)=(x-3)’ +(x—3)6 +...+(x—3)10de unde 1p
f(5)=2"+2°+2"+2°+2°+2 = 2016
2.) | Din oficiu 1p
a) A=, A=-A A=, 2p
M ={l,,—1, A-A} 1p
b) Tabela operatiei: 2p
' L [ -1, A | -A
l, L, |-, | A | -A
L -1, | -A] A
Al A|-A|-L|I
“Al-A] A1 |-,
Inmultirea este operatie interna: VX,Y e M = X -Y € M (rezulti din tabel). (1) 0,5p
Inmultirea matricelor este asociativa. (2) 0,5p
Tabelul operatiei este simetric fatd de prima diagonald , rezulta cd inmultirea este | 1p
comutativa in multimea M. (3)
Elementul neutru este: 1,. (4) 0,5p
Fiecare element din multimea M este simetrizabil: 1p
L= -1, =—1,; A"=-A -A"=A. (5
Din (1)- (5) rezulta ca (M, -) este grup comutativ. 0,5p
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3.) | Din oficiu 1p
F este o primitiva a lui f < F(x) = f(x), Vx e(~1,00) 2p
. (a+2b)x* +(2b+c)x+a+c 3p
F ()= >
(x+1)(x? +1)
a+2b=0 4p
2b+c=2:>a:—1,b:%,c=l
a+c=0
4.) | Din oficiu 1p
1 4p
F(x):jf(x)dx:jmdx= InL+Inx)+C
Fle*!)=In{l+Ine**)+C =Ine+C =1+C 3p
1+C=2=C=1 1p
F(X)=In(l+Inx)+1 1p
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